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Clasa a IX-a
oTimp de lucru: 180 de minute.Din oficiu se acor#l 10 puncte.

Problema 1. (22 de puncte)

(a) Aratati ca lz +l2 >1 +—1, pentru orice numere, y (0, +).
y- x& Xy
(b) Demonstré ci, dag a,b,c0(0,+e)si ab+bc+ca = 3abe, atunci 2 +2b 4P +2C + ct:rza >6.
c a

(Supliment GM 9/2025, enuny usor modificat)
Problema 2. (22 de puncte)
Se noteazcuV intersedia diagonalelor unui paralelografBCD si se consider punctele
U, Tsi Sastfel incatAB =3B, AT =k DT si VT n CD ={S}.
(a) Determinai numarul intreg k pentru care puncteld, Vsi T sunt coliniare
(b) Aratati ci, dad k =2, atunci SA+ SC + ST =0.
Problema 3 (23 de puncte)

Rezolvd ecuaia x+[x] = 5[ﬂx} ,unde notdile folosite sunt cele uzuale pentru partea Trgiea
respectiv partea frgonai a nunarului real x.

(Supliment GM 10/2025, enuny usor modificat)

Problema 4. (23 de puncteye considero mukime A [0 R care are propriétile:
(1) 0O0OA. (2)dad (2a-3b)0.AatuncialAsi bOA.

Demonstré ca: (a) 2004 si 202604 . (b) ZO Asi A\Q#0.
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