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Clasa a IX-a 

○Timp de lucru: 180 de minute. ○ Din oficiu se acordă 10 puncte. 

Problema 1. (22 de puncte) 

(a) Arătaţi că 
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+ ≥ + pentru orice numere ( ), 0, .x y ∈ +∞  

(b) Demonstraţi că, dacă ( ), , 0,a b c∈ +∞ şi 3 ,ab bc ca abc+ + = atunci 
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(Supliment GM 9/2025, enunţ uşor modificat) 

Problema 2. (22 de puncte)  

     Se notează cu V  intersecţia diagonalelor unui paralelogram ABCD şi se consideră punctele  

U, T şi S astfel încât 3 ,AB UB= ⋅
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AT k DT= ⋅
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şi { }.VT CD S∩ =  

  (a) Determinaţi numărul întreg  k pentru care punctele U, V şi T sunt coliniare 

  (b) Arătaţi că, dacă 2,k = atunci 0.SA SC ST+ + =
��� ���� ���� �

 

Problema 3   (23 de puncte) 

      Rezolvaţi ecuaţia [ ] { }5 ,x x x+ = ⋅ unde notaţiile folosite sunt cele uzuale pentru partea întreagă, 

respectiv partea fracţionară a numărului real  x. 

(Supliment GM 10/2025, enunţ uşor modificat) 

Problema 4.  (23 de puncte) Se consideră o mulţime ⊂ ℝA care are proprietăţile: 

(1) 0 .∈A     (2) dacă ( )2 3 ,a b− ∈A atunci a ∈Aşi .b∈A 

Demonstraţi că:  (a) 20∈A şi 2026 .∈A  (b) ⊂ℤ Aşi \ .≠ ∅ℚA  
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